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第2讲 期末复习

一、 相交线与平行线

1. 对顶角与邻补角

①对顶角

定义：两直线相交所成的四个角中，一个角的两边与另一个角的两边互为反向延长线，这两个角叫做对

顶角．

性质：对顶角相等．

②邻补角

定义：两直线相交所成的四个角中，两个角有一条公共边，另一边互为反向延长线，这两个角叫做邻补

角．

性质：邻补角互补．

【注意】相等的角不一定是对顶角，互补的角不一定是邻补角，对顶角和邻补角不只是数量上的关系，

更是位置上的关系．

2. 垂线

①定义：两条直线相交所成的四个角中，有一个角是直角，就说这两条直线互相垂直其中一条直线是另

一条直线的垂线；

②性质：

性质1：在同一平面内，过直线外或直线上一点，有且只有一条直线与已知直线垂直；

性质2：连接直线外一点与直线上各点的所有线段中，垂线段最短．简称：垂线段最短．

③点到直线的距离：直线外一点到这条直线的垂线段长度，叫做点到直线的距离．

【注意】距离是指线段的长度，是一个数量;线段是图形，它们之间不能等同．

3. 三线八角(两条直线被第三条直线所截)

①同位角：两个角分别在两条直线的同侧，并且在第三条直线的同旁， 叫做同位角．如图所示， 与

， 与 ， 与 ， 与 都是同位角．形似“ ”；

②内错角：两个角都在两条直线之间，并且在第三条直线的两旁，位置交错，叫做内错角．如图所示， 

与 ， 与 都是内错角．形似“ ”；
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③同旁内角；两个角都在两条直线之间，并且都在第三条直线的同旁， 叫做同旁内角．如图所示， 

与 ， 与 都是同旁内角． 形似“ ”．

 

4. 平行线

①定义：在同一平面内，不相交的两条直线叫做平行线，直线与直线互相平行，记作；

【注意】必须强调在同一平面内，否则无法说明平行；

②平行公理：经过直线外一点，有且只有一条直线与已知直线平行；

【注意】点必须在直线外，而不能在直线上；

③平行公理的推论：如果两条直线都与第三条直线平行，那么这两条直线也相互平行，即“平行于同一

条直线的两直线平行”．

5. 两条直线的位置关系

在同一平面内，不重合的两条直线位置关系只有两种：相交和平行．

【注意】判断同一平面内两条直线的位置关系时，可以根据它们的公共点的个数来确定：

①有且只有一个公共点，两直线相交；

②无公共点，两直线平行．

6. 两直线平行的判定方法

①平行线的定义；

②平行公理的推论；

③同位角相等，两直线平行；

④内错角相等，两直线平行；

⑤同旁内角互补，两直线平行．

7. 平行线的性质

①两直线平行，同位角相等；

②两直线平行，内错角相等；
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③两直线平行，同旁内角互补．

8. 平移变换

、平移的定义：在平面内，将一个图形沿某一方向移动一定的距离，这样的图形运动称为平移；

、平移的性质：

①经过平移后，对应线段平行(或在同一直线上)且相等，对应角相等；

②经过平移后，对应点所连的线段平行(或在同一直线上)且相等．

【注意】平移中一变是位置的变化；两不变是形状和大小不变．

9. 两条平行线间的距离

在平面内，同时垂直于两条平行线，并且夹在这两条平行线间的线段长度叫做这两条平行线间的距离．

平行线间的距离处处相等．

10. 命题

①命题：判断一件事情的语句，叫做命题．正确的命题称为真命题，错误的命题称为假命题；

②定理：从公理或其他真命题出发，判断是正确的命题，并且可以进一步作为判断其他命题真假的依

据，这样的真命题叫做定理；

③命题的组成：每个命题由题设、结论两部分组成．命题通常可以写成“如果······，那么······”的形式．

具有这种形式的命题中，用“如果”开始的部分是题设，用“那么”开始的部分是结论．

练习1

A. 和 是内错角 B. 和 是同位角

C. 和 是同旁内角 D. 和 是内错角

1. 如图所示，下列说法正确的是（   ）．

【答案】C

【解析】 、 和 是同旁内角，故错误；

、 和 是不是同位角，故错误；
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、 和 是同旁内角，正确；

、 和 不是内错角，故错误．

故选

【标注】【知识点】同旁内角的定义

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

2. 下列命题中，真命题的个数是（  ）．

①如果两条直线都与第三条直线平行，那么这两条直线也互相平行

②两条直线被第三条直线所截，同旁内角互补

③两直线平行，内错角相等

④在同一平面内，过一点有且只有一条直线与已知直线垂直

⑤从直线外一点到这条直线的垂线段，叫做这点到直线的距离

【答案】C

【解析】①平行公理推论，正确；

②两直线被截后平行，才有内错角相等，错误；

③正确；

④正确；

⑤错误，垂线段的长度，叫做点到直线的距离．

【标注】【知识点】平行线判定与性质的综合

A. B. C. D.

3. 如图，已知 ，垂足为 ， ，点 是射线 上的动点，则线段 的长不可能是（

  ）．

【答案】A
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【解析】∵点 是射线 上的动点，

∴ ，即 ．

【标注】【知识点】垂线段最短

A. B. C. D.   

4. 如图，直线 ， 相交于点 ，射线 平分 ， ，若 ，则

的度数为（  ）．

【答案】D

【解析】∵ 平分 ，

∴ ，

又∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】角的和差的计算与证明-不需要分类讨论

A. B. C. D.

5. 如图， 于点 ， ， ，则 等于（      ）．

【答案】A

【解析】∵ ，

∴ ．
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∴ ．

又∵ ，

∴ ．

又∵ ，

∴ ．故答案为A．

【标注】【知识点】平行线的性质

A. B. C. D.

6. 如图，将一副三角板和一张对边平行的纸条按下列方式摆放，两个三角板的一直角边重合，含 角

的直角三角板的斜边与纸条一边重合，含 角的三角板的一个顶点在纸条的另一边上，则 的度

数是（  ）．

【答案】A

【解析】如图，过 点作 ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

而 ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线的性质

【知识点】平行公理及其推论

7. 如图， ，则下列各式中正确的是（  ）．
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A. B.

C. D.

【答案】D

【解析】∵ ，

∴ ．

又∵ ，

∴ ，

即 ，

，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线的性质

A. B. C. D. 不能确定

8. 如图， ， 平分 交 于点 ， ， ， 、 分别是 、

延长线上的点， 和 的平分线交于点 ． 的度数为（  ）．

【答案】B

【解析】∵ ，

∴ ，

∵ 和 的平分线交于点 ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】三角形内角和的应用
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A. B. C. D.

9. 如图，将周长为 的 沿 方向平移 个单位得到 ，则四边形 的周长为（  ）．

【答案】C

【解析】四边形 的周长 ，

，

，

，

．

【标注】【知识点】平移构造特殊图形

10. 将命题“对顶角相等”改写成“如果 ，那么 ”的形式为            ． 

【答案】如果两个角是对顶角，那么这两个角相等

【解析】如果两个角是对顶角，那么这两个角相等．

【标注】【知识点】角的表示方法

11. 若两个角的两边分别平行，而一个角比另一个角的 倍少 ，则两个角度数分别是            ．

【答案】 ， 或 ，

【解析】设另一个角是 ，则另一个角是 ，

根据“若两个角的两边互相平行，则这两个角相等或互补”得：

或 ，

解得 或 ，

∴ ，

∴ ，
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∴两个角的度数分别是 ， 或 ， ，

故答案为 ， 或 ， ．

【标注】【知识点】角的和差的计算与证明-需要分类讨论

12. 如图， ，直线 平移后得到直线 ，则             ．

【答案】

【解析】延长直线，如图，

∵直线 平移后得到直线 ，

∴ ，

∴ ，

∵ ， ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线判定

【知识点】平行线的性质

13. 已知，如图，直线 ，则 、 、 、 之间的数量关系为            ．
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【答案】

【解析】过点 作 ，

∵ ，

∴ ，

∵ ， ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线判定

14. 如图， ， 平分 ， ， ， ．则下列结论：

① ；

② 平分 ；

③ ；

④ ．

其中正确结论是            ．（填序号）

【答案】①②③

【解析】①∵ ， ，

∴ ，

∴ ，

∵ 平分 ，

∴ ，故①正确；

②∵ ，
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∴ ，

∵ 平分 ，

∴ ，

∴ ，

即 平分 ，故②正确；

③∵ ， ，

∴ ，

，

∴ ，

又由②可知， 平分 ，

∴ ，故③正确；

④由①可知， ， 平分 ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，故④错误；

故答案是①②③．

【标注】【知识点】平行线与角平分线综合

15. 如图，将一张长方形的纸片沿折痕 翻折，使点 、 分别落在点 、 的位置，且

，则 的度数为            ．

【答案】

【解析】设 为 ，则 ， ， ，

，

，

∴ ．

【标注】【知识点】角的度数计算
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16. 已知：如图， 、 、 三点在同一直线上， 、 、 三点在同一直线上， ，

，求证： ．

【答案】证明见解析．

【解析】∵ （已知），

∴ （内错角相等，两直线平行），

∴ （两直线平行，内错角相等，），

∵ （已知），

∴ （等量代换）．

∵ ，

∴ （等式性质），

即 ，

∴ （等量代换），

∴ （同位角相等，两直线平行）．

【标注】【知识点】平行线判定与性质的综合

17. 如图，已知 ， 平分 ， ， ，求 的度数．

A B

D C

O

E
F

【答案】 ．

【解析】∵ ，

∴ ，

∵ 平分 ，
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∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】角的和差的计算与证明-不需要分类讨论

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

18. 已知：点 、 、 不在同一条直线上， ．

如图①，当 ， 时，求 的度数．

图

如图②， 、 分别为 、 的平分线所在直线，试探究 与 的数量

关系．

图

如图③，在（ ）的前提下，且有 ， ，直接写出

的值．

图

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

．

．
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【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

在图①中，过点 作 ，则 ．

图

∵ ，

∴ ， ，

∴ ．

在图 中，过点 作 ，则 ．

图

∵ ， ，

∴ ， ．

∵ 平分 ， 平分 ，

∴ ， ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ， ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．

又∵ ，

∴ ，即 ，

∴ ， ，

∴ ，

∴ ．
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【标注】【知识点】平行线构造-拐点模型

二、 实数

1. 无理数的概念

无理数概念：无限不循环小数叫做无理数．

常见的无理数：

（ ）开方开不尽的数，如 ， ， ， ；

（ ）含有 的一类数， 的倍数、几分之几 都是无理数，如 ， ， ， ；

（ ）以无限不循环小数的形式出现的特定结构的数，如 ．

无理数的小数部分位数无限，无理数的小数部分不循环，不能表示成分数的形式．

2. 无理数的估算

（ ）求一个数的算术平方根与哪个整数最接近，就要看被开方数的值在哪两个相邻整数的平方之间，

与被开方数的差值较小的那个整数即为与其最接近的数．

（ ）求一个数的立方根与哪个整数最接近，方法和求算术平方根相同，只要确定被开方数的值在哪两

个相邻整数的立方之间，再确定和被开方数差值最小的那个整数即可．

3. 无理数小数部分的确定

确定一个非完全平方数的算术平方根的小数部分，先确定这个无理数夹在哪两个相邻的自然数之间，则

较小的自然数就是这个无理数的整数部分，再用这个无理数减去整数部分就得到它的小数部分．

4. 实数定义

实数定义：有理数和无理数统称为实数．

5. 实数的分类

（ ）按定义分类：         
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（ ）按性质分类：    

实数与数轴上的点一一对应

 即数轴上的每一个点都可以用一个实数来表示，反过来，每个实数都可以在数轴上找到表示它的点．

实数的大小比较

①正实数大于 ，负实数小于 ，正实数大于一切负实数．

②两个负数比较大小，绝对值大的反而小；

③利用数轴比较实数大小：在数轴上表示两个实数，右边点对应的实数比左边点对应的实数大．

④比较两个数的平方的大小：

， ，若 ＞  ，则 ；

若 <{} ，则 ； 若 ＝ ＞，则 ．

⑤比较被开方数的大小：

， ， 若 ，则 ； 若 ， 则 ；若 ，则 ．


⑥作差法：

若 ，则 ；若 ，则 ；若 ，则 ．

⑦作商法：

， ，若 ＞1，则 ；若 ＝1，则 ；若 <1，则 ．

＞ ＞

＞ ＞ ＞ ＝

＞ ＞ ＝ ＝

＞ ＞ ＞ ＝

实数的运算

实数和有理数一样，可进行加、减、乘、除、乘方、开方运算；

有理数范围内的运算律、运算法则在实数范围内仍使用．
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加法的交换律： ；

加法的结合律： ；

乘法的交换律： ；

乘法的结合律： ；

乘法的分配律： ．

实数的混合运算顺序：先乘方、开方，再乘除、最后算加减，同级运算按照从左到右的顺序进行，有括

号的先算括号里面的．

【注意】

①有理数的各种运算法则在实数范围内仍然适用，在实数范围内，加、减、乘、除、乘方五种运算同有

理数一样；

②在做开方运算时，要注意正实数和零既能开平方，也能开立方，负实数只能够开立方，不能开平方．

练习2

A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

19. 下列各数 ， ， ， ， ， ， ，其中无理数的个数有（  ）．

【答案】C

【解析】 是有限小数是有理数．

是无理数．

是有理数．

是无限不循环小数是无理数．

是无理数．

， 是有理数．

其中无理数有 个．

【标注】【知识点】无理数的定义

20. 的算术平方根是            ．

【答案】

【解析】∵ ，

∴ 的算术平方根是 ，
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∴ 的算术平方根是 ．

【标注】【知识点】算术平方根的定义

A. B. C. D.

21. 如图，数轴上点 表示的数可能是（   ）．

【答案】B

【解析】由数轴可知点 在 — 之间，只有 ，即 ，故选 ．

【标注】【知识点】无理数的估算

A. B. C. D.

22. 的平方根是 ，用式子表示正确的是（  ）．

【答案】B

【解析】依题意可列式为 ．

【标注】【知识点】开平方

A.

B.

C.

D.

23. 关于“ ”，下列说法不正确的是（  ）．

它是数轴上唯一一个距离原点 个单位长度的点表示的数

它是一个无理数

若 ，则整数 的值为

它可以表示面积为 的正方形的边长

【答案】A

【解析】距离原点 个单位长度的点表示的数有 和 ，故 选项错误．

【标注】【知识点】实数与数轴

24. 估算 的值（  ）．
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A. 在 与 之间 B. 在 与 之间 C. 在 与 之间 D. 在 与 之间  

【答案】A

【解析】 ，

，

．

【标注】【知识点】无理数的估算

A. B. C. 或 D. 或   

25. 的平方根是 ， 的立方根是 ，则 的值为（  ）．

【答案】C

【解析】 ， ， 或 ．

【标注】【知识点】开平方

26. 若 有平方根，则实数 的取值范围是            ．

【答案】

【解析】∵ 有平方根，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】由平方根求参数的值

27. 已知 ， ，则             ．

【答案】

【解析】∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】立方根中小数点移动规律的应用
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28. 已知 的小数部分是 ， 的小数部分是 ，则             ．

【答案】

【解析】 ，

，

∴ ．

【标注】【知识点】根式的整数、小数部分

29. 已知实数 满足 ，则             ．

【答案】

【解析】原式 ，

，

，

．

【标注】【知识点】二次根式的性质

30. 实数 、 、 在数轴上的对应点位置如图所示，化简：

            ．

【答案】

【解析】原式

．

【标注】【知识点】结合数轴化简绝对值

（ 1 ）

（ 2 ）

31. 解决下列问题：

计算： ．

解方程： ．
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【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

或 ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

原式

．

，

，

或 ，

或 ．

【标注】【知识点】实数基础运算

32. 如果 和 是一个数的平方根，这个数为            ．

【答案】 或

【解析】根据题意得： ，或 ，

移项、合并同类项得： 或 ，

解得： 或 ，

则这个数为 或 ，

故答案为： 或 ．

【标注】【知识点】由平方根求参数的值

33. 已知一个正数的两个平方根分别是 和 ，求 的立方根．

【答案】 .

【解析】根据平方根的定义， ，

解得： ，

∴ ，

由立方根的定义得出， 的立方根为 ．

【标注】【知识点】平方根和立方根综合
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三、 平面直角坐标系

1. 有序实数对

有序实数对：有顺序的两个数 与 组成的实数对，叫做有序实数对，记作 ．利用有序数对，可以

准确地表示一个位置．

2. 平面直角坐标系

（1）在平面内有两条互相垂直、原点重合的数轴，组成平面直角坐标系 ．

①x轴：水平的数轴叫做 轴或横轴，习惯上取向右的方向为正方向；

②y轴：竖直的数轴叫做 轴或纵轴，习惯上取向上的方向为正方向；

③坐标原点：两坐标轴的交点叫做平面直角坐标的原点；

④坐标轴： 轴和 轴统称为坐标轴；

⑤坐标平面：平面直角坐标系所在的平面叫做坐标平面．

（2）象限： 轴和 轴把坐标平面分成四个部分，称为四个象限．

     按逆时针顺序依次叫做第一象限，第二象限，第三象限，第四象限．

【注意】

     ① 两条坐标轴上的点不属于任何一个象限．原点既在 轴上，又在 轴上．

     ② 如果所表示的平面直角坐标系具有实际意义时，要在表示横轴，纵轴的字母后附上单位．

3. 点的坐标

已知坐标平面内的点，确定点的坐标

对于坐标平面内的一点 ，过点 分别向 轴、 轴作垂线，垂足在 轴、 轴上对应的数 、 分别叫

做点 的横坐标和纵坐标，有序实数对 叫做点 的坐标，记作 ．

【注意】
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（ ）横坐标写在纵坐标前面，中间用“，”号隔开，再用小括号括起来．

（ ）坐标平面内的点与有序实数对是一一对应关系．

（ ）坐标平面内任意一点 ，都有唯一的一对有序数对 （即点 的坐标）和它对应；反过来，

对于任意一对有序数对 ，在坐标平面内都有唯一的一点 （即坐标为 的点）和它对应．

已知点的坐标确定点的位置

若点 的坐标是 ，先在 轴上找到坐标为 的点 ，在 轴上找到坐标为 的点 ；再分别过点

、点 作 轴、 轴的垂线，两垂线的交点就是所要确定的点 ．

4. 点与有序实数对

（ ）数轴上的点与实数：数轴上的点与实数是一一对应的．

    ①数轴上每个点都对应一个实数，这个实数叫做这个点在数轴上的坐标．

如点 在数轴上的坐标是 ，点 在数轴上的坐标为 ．

    ②数轴上一个点的坐标确定了，这个点在数轴上的位置也就确定了．

如数轴上坐标为 的点是 ．

（ ）坐标平面内的点与有序实数对：坐标平面内的点与有序实数对是一一对应的．

    ①坐标平面内任意一点 ，都有唯一的一对有序数对 （即点 的坐标）和它对应．

    ②对于任意一对有序数对 ，在坐标平面内都有唯一的一点 （即坐标为 的点）和它对

应．

5. 各象限内点的坐标特征

点 在第一象限 ， ， ；

点 在第二象限 ， ， ；

点 在第三象限 ， ， ；

点 在第四象限 ， ， ．
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点的坐标 横坐标 纵坐标

第一象限

第二象限

第三象限

第四象限

6. 坐标轴上点的坐标特征

（ ）点 落在 轴上  

点 在 轴上 ， 为任意实数；

点 在 正半轴上 ，在 负半轴上 ．

（ ）点 落在 轴上        

点 在 轴上 ， 为任意实数；

点 在 正半轴上 ，在 负半轴上 ．

点 即在 轴上，又在 轴上 ， ，即点 的坐标为 ，是坐标原点．

点的位置 横坐标 纵坐标

轴
正半轴

负半轴

轴
正半轴

负半轴

原点 0      0

7. 平行于坐标轴的直线上的点的坐标特征

（ ）平行于 轴直线上的两点，其纵坐标相等，横坐标为两个不相等的实数；

若 轴，则 ， 的纵坐标相等，即 ；

反之，若 ， ，且 ，则 轴．

（ ）平行于 轴直线上的两点，其横坐标相等，纵坐标为两个不相等的实数．

若 轴，则 ， 的横坐标相等，即 ；
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反之，若 ， ，且 ，则 轴．

8. 象限角的平分线上点的坐标特征

（ ）点 在第一、三象限的角平分线上，横、纵坐标相等，即 ；

  反之，若 ，则 在第一、三象限的角平分线上．

（ ）点 在第二、四象限的角平分线上，横、纵坐标互为相反数，即 ；

  反之，若 ，则 在第二、四象限的角平分线上．

9. 点到坐标轴的距离

（ ）平面直角坐标系中的点 ，

①到 轴的距离为 ；

②到 轴的距离为 ． 

（ ）平面直角坐标系中点 到 轴距离为 ，到 轴距离为 则点 坐标有四种情况，分别是 ，

， ， ．

10. 点到平行于坐标轴直线的距离

（ ）平面直角坐标系中的点 到直线 的距离是 ；

（ ）平面直角坐标系中的点 到直线 的距离是 ． 

11. 平行于坐标轴的直线上两点的距离
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平面直角坐标系中的点 ， ，

（ ）当 平行于 轴时， ；

（ ）当 平行于 轴时， ．

用坐标表示对称

（ ）点 关于 轴的对称点是 ，即横坐标不变，纵坐标互为相反数．

（ ）点 关于 轴的对称点是 ，即纵坐标不变，横坐标互为相反数．

（ ）点 关于坐标原点的对称点是 ，即横坐标互为相反数，纵坐标也互为相反

数．

（ ）点 关于点 的对称点是 ．

【注意】关于谁对称谁不变，另一个变相反；关于原点对称都改变．

12. 点的平移

（ ）将点 向右平移 个单位可得对应点 ；

（ ）将点 向左平移 个单位可得对应点 ．

【注意】左右平移纵坐标不变，横坐标“左减右加”．

（ ）将点 向上平移 个单位，可得对应点 ；

（ ）将点 向下平移 个单位，可得对应点 ．

【注意】上下平移横坐标不变，纵坐标“上加下减”．

练习3

A. 第一象限 B. 第二象限 C. 第三象限 D. 第四象限

34. 在平面直角坐标系中，点 在（  ）．

【答案】D

【解析】 ，横坐标大于 ，纵坐标小于 ，

∴在第四象限．

【标注】【知识点】象限内坐标的特征

A. B. C. D.

35. 在坐标平面内，若点 在第二象限，则 的取值范围是 ．

【答案】D

，
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【解析】∵点 在第二象限．

∴ ，得 ．

【标注】【知识点】解一元一次不等式组

，

A. 第一象限 B. 第二象限 C. 第三象限 D. 第四象限  

36. 若点 在第二象限，则点 在（  ）．

【答案】A

【解析】 在第二象限， ， ，

∴ 在第一象限．

【标注】【知识点】象限内坐标的特征

A. B. 或 C. D. 或   

37. 若点 到两坐标轴的距离相等，则点 的坐标是（  ）．

【答案】D

【解析】 ，

∴ 或 ，

或 ．

【标注】【知识点】坐标与距离

A. B. C. D.

38. 过点 且垂直于 轴的直线交 轴于点 ，则点 的坐标为（  ）．

【答案】C

【解析】∵ 轴，

∴点 纵坐标为 ，

∵点 在 轴上，

∴ ．

【标注】【知识点】平行于坐标轴的直线上点的坐标特征
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A. B. C. D.

39. 平面直角坐标系中，已知线段 的两个端点分别是 ， ，将线段 平移后得到线

段 ，若点 的坐标为 ，则点 的坐标为（    ）．

【答案】A

【解析】∵点 向左平移 个单位长度，再向上平移 个单位长度得到 ，

∴点 向左平移 个单位长度，再向上平移 个单位长度得到的对应点 的坐标为

．

故选 ．

【标注】【知识点】坐标系中的平移-图形的平移

A. B. C. D.   

40. 将点 向左平移 个单位长度得到点 ，点 关于 轴的对称点是 ，则点 的坐标为（ 

）．

【答案】C

【解析】 ， ．

【标注】【知识点】轴对称的定义

【知识点】坐标系中的对称-点关于坐标轴对称

【知识点】坐标系中的平移-点的平移

A. ， B. ， C. ， D. ，

41. 在平面直角坐标系中，点 ， ， ，若 轴，则线段 的最小值及此时

点 的坐标分别为（  ）．

【答案】D

【解析】∵ 轴， ，

∴ ．

∵ ， ， 有最小值，

∴ ，

∴ ．
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【标注】【知识点】坐标与距离

42. 点 在 轴上，则             ．

【答案】

【解析】∵点 在 轴上， 轴上的横坐标为 ，

∴ 即 ．

【标注】【知识点】象限内坐标的特征

43. 在平面直角坐标系中，点 位于第二象限，距离 轴 个单位长度距离 轴 个单位长度，则 点的坐

标是            ．

【答案】

【解析】∵点 位于第二象限，

∴点的横坐标为负数，纵坐标为正数，

∵点距离 轴 个单位长度，距离 轴 个单位长度，

∴点 的坐标为 ．

【标注】【知识点】坐标与距离

44. 已知点 ， ，点 在 轴上， 的面积为 ，则点 的坐标是            ．

【答案】 ，

【解析】 ，

，

，

∴ 或 ，

或 ，

∴ ， ．

【标注】【知识点】坐标与距离

45. 在平面直角坐标系中，有点 ， ．
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（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

当点 在第一象限的角平分线上时， 的值为            ．

若线段 轴．

求点 、 的坐标．

将线段 平移至线段 ，点 、 分别平移至 ， ，

则 坐标为            ， 坐标为            ．

【答案】（ 1 ）

1

2

（ 2 ） ， ．

 ; 

【解析】（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

． 

， ．

∵ ， ，

又∵ 轴，

∴ ，∴ ，

∴ ， ．

∵ , ，

将 平移至 ，

即 ， ，

∴ ，∴ ，

∵ 轴，∴ ，

∴ ，

，

∴ ， ．

【标注】【能力】推理论证能力

【知识点】坐标系中的平移-点的平移

【知识点】角平分线上点的坐标特征

【知识点】平行于坐标轴的直线上点的坐标特征

46. 如图，在平面直角坐标系中，点 ， 的坐标分别为 ， ，现同时将点 ， 分别向上平

移 个单位，再向右平移 个单位，分别得到点 ， 的对应点 ， ，连接 ， ， ．
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（ 1 ）

（ 2 ）

1

2

（ 3 ）

求点 ， 的坐标．

若在 轴上存在点 ，连接 ， ，使 ，求出点 的坐标．

若点 在直线 上运动，连接 ， ．

若 在线段 之间时（不与 ， 重合），求 的取值范围．

若 在直线 上运动，请直接写出 、 、 的数量关系．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

1

2

（ 3 ）

， ．

点的坐标为 或 ．

．

或 ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

1

2

（ 3 ）

由平移可知： ， ．

∵ ， ，

∴ ，

设 坐标为 ，

∴ ，解得 ，

∴ 点的坐标为 或 ．

，

当点 运动到点 时， 最小， 的最小值 ，

，

当点 运动到点 时， 最大， 的最大值 ，

，

所以 ．

当点 在 上，如图 ，作 ，

∵ ，

∴ ，

∴ ， ，

∴ ．

平行四边形

平行四边形

梯形
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图

当点 在线段 的延长线上时，如图 ，作 ，

∵ ，

∴ ，

∴ ， ，

∴ ，

∴ ．

同理可得当点 在线段 的延长线上时， ．

图

【标注】【知识点】平行四边形性质综合应用

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

47. 如图，在长方形 中， 为平面直角坐标系的原点，点 的坐标为 ，点 的坐标为

且 、 满足 ，点 在第一象限内，点 从原点出发，以每秒 个单位长度的速

度沿着 的线路移动．

点 的坐标为            ．当点 移动 秒时，点 的坐标为            ．

在移动过程中，当点 到 轴的距离为 个单位长度时，求点 移动的时间．

在移动过程中，当 的面积是 时，求点 移动的时间．
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备用图

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

 ; 

移动时间为 秒或 秒．

点 移动时间为 秒， 秒， 秒或 秒．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

∵ ，

又∵ ， ，

∴ ，

，

∴ ，

，

∴ ， ，

∴ 的坐标为 ，

当 移动 秒时，点 运动的路程为 ，

依题意有： ， ，

∴此时 在 上运动，且 ，

∴此时点 的坐标为 ．

在移动过程中，点 到 轴的距离为 个单位长度时存在两种情况．

①若点 在边 上时，运动时间为 ，

②若点 在边 上时，运动时间为 ，

∴ 移动时间为 秒或 秒．

①

图
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如图①所示 ，

，

，

∴ ．

②

图

如图②所示 ，

，

，

∴ ．

③

图

如图③所示 ，

，

，

．

④
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图
如图④所示 ，

，

，

，

综上所述，点 移动时间为 秒， 秒， 秒或 秒．

【标注】【知识点】坐标系中的动点问题（非函数）

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

48. 在平面直角坐标系中，点 、 在坐标轴上，其中 、 满足

．

求 、 两点的坐标．

将线段 平移到 ，点 的对应点为 ，如图（ ）所示，若三角形 的面积为

，求点 的坐标．

图（ ）

平移线段 到 ，若点 、 也在坐标轴上，如图（ ）所示． 为线段 上的一动点

（不与 、 重合），连接 ， 平分 ， ．

求证： ．



36

图（ ）

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

， ．

．

证明见解析．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

∵ ，

∴ ，

解得 ，

∴ ， ．

如图（ ），过点 、 作 轴的平行线，过点 、 作 轴的平行线，分别交于

， ， 点，

∵

，

且 ，

∴ ，

，

，

∴ ，

∵ ，

∴ ．
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方法一：

方法二：

（ 3 ）

图（ ）

设 的度数为 ， 的度数为 ，

∵ ，

∴ ， ，

∵ 平分 ，

∴ ，

如图（ ），延长 ， 交于点 ，

∵ ， ，

∴ ，

∴ ，

即 ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

图（ ）

思路点拨：

过 作平行于 的直线，

然后利用 模型证明．

【标注】【知识点】与中线或等分线有关的等积变换

49. 如图①，在平面直角坐标系中，已知点 ， ， ．
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（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

图

若点 为 与 轴的交点，求 点的坐标．

动点 从 点出发以每秒 个单位的速度沿 方向运动，同时动点 从 点出发，也以每秒

个单位的速度沿 轴正半轴方向运动．（当 点运动到 点时，两点都停止运动，如图②所

示）．设从出发起运动了 秒．

图
请用含 的代数式分别表示 、 两点的坐标．

当 时， 轴上是否存在一点 ，使得 的面积与 的面积相等？若存

在，求 点的坐标，若不存在，说明理由.

【答案】（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

．

， ．

， ．

【解析】（ 1 ）

1（ 2 ）

，

，

，

，

，

∴ ．

∵ ，
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2

∴ ，

∵ ，

∴ ．

当 时，

， ，

设 ，

，

假设存在，

，

，

∴ ，

或 ，

或 ，

∴ ， ．

【标注】【知识点】一次函数与动点问题

四、 二元一次方程（组）

1. 二元一次方程的概念

含有两个未知数，并且含有未知数的项的次数都是 ，像这样的方程叫做二元一次方程。例如 ，

等都是二元一次方程．

二元一次方程的一般形式

二元一次方程的一般形式为： （ ， ）．
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判定一个方程是二元一次方程必须同时满足三个条件

①方程两边的代数式都是整式——整式方程（即分母中不含未知数）；

②有且只有两个未知数——“二元”；

③含有未知数的项的次数为 ——“一次”．

【注意】

含有未知数的项的次数为 ”切不可理解成两个未知数的次数都为  .

例如方程 中含有两个未知数，且未知数的次数都是 ，但是含未知数项“ ”的次数是

，所以它不是二元一次方程．

2. 二元一次方程的解

一般地，使二元一次方程两边的值相等的两个未知数的值，叫做二元一次方程的解．

例如 ， 都是二元一次方程 的解．

【注意】

①在二元一次方程中，给定其中一个未知数的值，就可以求出另一个未知数的值．

②一般情况下，二元一次方程有无数个解，但并不是说任何一对数值就是它的解．

3. 二元一次方程的整数解

求二元一次方程的整数解的方法：

① 首先用一个未知数表示另一个未知数，如 ；

② 给定 一个值，求出 的一个对应值，就可以得到二元一次方程的一组解；

③ 根据题意对未知数 、 进行限制，确定 的可能取值，进而确定二元一次方程所有的整数解．

【注意】

求二元一次方程的整数解要注意两点：一要正确，“正确”的标准是两个未知数的值都必须符合题意，

且适合此方程；二要不重不漏，可根据题意把其中一个未知数按一定顺序验证求解.

4. 二元一次方程组的概念

方程组中有两个未知数，含有每个未知数的项的次数都是 ，并且一共有两个方程，像这样的方程组叫

做二元一次方程组．

例如 ， 都是二元一次方程组．

二元一次方程组的一般形式
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二元一次方程组的一般形式是： ,其中 ， 不同时为 ， ， 不同时为 ．

判定一个方程组是二元一次方程组的必须满足的条件

①方程组中共含有两个未知数；

②每个方程都是一次方程．

【注意】二元一次方程组不一定是由两个二元一次方程合在一起，其中有的方程可以只有一元一次方

程．如 ， 都是二元一次方程组．

5. 二元一次方程组的解

一般地，二元一次方程组的两个方程的公共解，叫做二元一次方程组的解．

【注意】

①二元一次方程组的解必须满足方程组中的每一个方程，同时它也必须是一个数对，而不能是一个数，

用大括号将它们联立起来．

②一般常见的二元一次方程组有唯一解，但有的方程组有无数多个解，如 ，有的方程组

无解，如 ．

③检验方程组的解的方法就是将一对数值分别代入方程组中的每一个方程，只有这对数值满足所有方程

时，才能说这对数值是此方程组的解；如果这对数值不满足其中的某一个方程，那么它就不是此方程组

的解．

练习4

A. B. 或 C. D.

50. 若 是关于 ， 的二元一次方程，那么 的值为（  ）．

【答案】A

【解析】根据题意得： ，

解得： ，

∴ ．

【标注】【知识点】由二元一次方程定义求参数的值

A. B. C. D.

51. 若 ，则 （  ）．
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【答案】A

【解析】 ，解得 ．

∴ ．

故选： ．

【标注】【知识点】非负性的应用

A. B. C. D.

52. 甲、乙两人同求方程 的整数解，甲正确地求出一个解为  ，乙把

看成 ，求得一个解为  ，则 ， 的值分别为（　　）

【答案】B

【解析】把 代入 中得：

①，

把 代入 中得：

②，

把①②组成方程组得： ，

解得： ．

【标注】【知识点】二元一次方程组的看错系数问题

①
②

A. ①②③④ B. ①②③ C. ②④ D. ②③

53. 已知关于 、 的方程组 ，其中 ，给出下列说法：

①当 时，方程组的解也是方程 的解；②当 时， 、 的值互为相反数；③

若 ，则 ；④ 是方程组的解，其中说法正确的是（  ）．

【答案】D

【解析】 ，

解得 ，
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当 时， ， ，

代入 中可知方程左右两边不等，

∴①错误．

当 时， ， ，

此时 ， 互为相反数，

∴②正确．

∵ ，

∴ ，

，

，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

即 ，

∴③正确．

∵ ，

∴ ，

∴ ，即 ，

∴ ，

∴ 不是方程组的解，即④错误．

【标注】【知识点】代入消元法解二元一次方程组

厘米

厘米

厘米

A. B. C. D.

54. 如图， 块相同的小长方形墙砖拼成一个大长方形，设小长方形墙砖的长为 ，宽为 ，则依题意列

二元一次方程组正确的是（  ）．



44

【答案】C

【解析】设小长方形墙砖的长为 ，宽为 ，则依题意得：

．

【标注】【知识点】二元一次方程组的几何问题

55. 若方程组 的解适合 ，则 的值为            ．

【答案】

【解析】两式相加得，

，

由 得，

，

解得 ．

【标注】【知识点】根据解的等量关系解含参的二元一次方程组

56.
方程组 的解是            ．

【答案】

【解析】
，

② ③得， ，

∴ ，

将 代入①得， ④，

将 代入②得， ⑤，

④ ⑤得，

，

将 代入⑤得，

，

①
②
③
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∴ ．

【标注】【知识点】解三元一次方程组

57. 已知实数 ， 满足方程组 ，求 的平方根．

【答案】 ．

【解析】 ，

① 得 ③，

③ 得 ④．

③ ④得 ，

∴ ，

∴ ，

∴ 的平方根为 ．

【标注】【知识点】加减消元法解二元一次方程组

①
②

（ 1 ）

（ 2 ）

58. 已知关于 、 的方程组 的解 为非正数， 为负数．

求 的取值范围．

结合（ ）中 的取值范围，当 为何整数时，不等式 的解集为 ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【解析】（ 1 ） ，

① ②得， ，

∴ ，

① ②得， ，

，

∴ ，

∵ ， ，

∴ ，

，

①
②
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（ 2 ）

，

，

，

∴ ．

，

∵ ，

∴ ，

∵不等式解集为 ，

∴ ，

，

，

∴ ，

∵ 为整数，

∴ ．

【标注】【知识点】由不等式（组）的解集求参数的范围

59. 某种仪器由 个 部件和 个 部件配套构成，每个工人每天可以加工 部件 个或者加工 部件

个，现有工人 名，应怎样安排人力，才能使每天生产的 部件和 部件配套？

【答案】安排 人生产 部件，安排 人生产 部件．

【解析】方法一：

方法二：

设安排 人生产 部件，安排 人生产 部件，

由题意，得： ，

解得： ．

答：安排 人生产 部件，安排 人生产 部件，才能使每天生产的 部件和 部件配

套．

设安排 人生产 部件，则安排 人生产 部件，

根据题意，得： ，

解得 ，所以 ．

答：应安排 人生产 部件， 人生产 部件，才能使每天生产的 部件和 部件配套．

【标注】【知识点】二元一次方程组的配套问题
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60. 我国古代数学著作《九章算术》中有这样一题，原文是：“今有大器五小器一容三斛，大器一小器

五容二斛，问大小器各容几何．”意思是：有大小两种盛酒的桶，已知 个大桶加上 个小桶可以盛

酒 斛（斛，是古代的一种容量单位）， 个大桶加上 个小桶可以盛酒 斛． 个大桶、 个小桶分别

可以盛酒多少斛？请解答．

【答案】 个大桶可以盛酒 斛， 个小桶可以盛酒 斛．

【解析】设 个大桶可以盛酒 斛， 个小桶可以盛酒 斛，

则 ，

解得： ，

答： 个大桶可以盛酒 斛， 个小桶可以盛酒 斛．

【标注】【知识点】二元一次方程组的和差倍分

61. 甲、乙两人从相距 千米的两地相向而行．如果甲比乙先走 小时，那么他们在乙出发后经 小时

相遇；如果乙比甲先走 小时，那么他们在甲出发后经 小时相遇．求甲、乙两人每小时各走多少千

米？

【答案】甲每小时走 千米，乙每小时走 千米．

【解析】设甲每小时走 千米，乙每小时走 千米．根据题意，列方程组

 ，

解这个方程组，得  ．

答：甲每小时走 千米，乙每小时走 千米．

【标注】【知识点】二元一次方程组的行程问题

五、 不等式与不等式（组）

1. 不等式的概念

、概念：

（ ）用不等号表示大小关系的式子，叫做不等式．
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例： ， ， ， ， ．

（ ）常见的不等号有 种： 、 、 、 、 ．

、不等式的解：使不等式成立的未知数的值，叫做不等式的解．

例： ， ， ， ， 都是不等式 的解，当然它的解还有许多．

判断某个未知数的值是否为不等式的解，直接将该数值代入不等式，看不等式是否成立，若成立，则是

不等式的解；若不成立，则不是．

、不等式的解集：一般地，一个含有未知数的不等式的所有解，组成这个不等式的解集．

不等式的解集是一个集合，是一个范围，其含义：

①解集中的每一个数值都能使不等式成立；

②能够使不等式成立的所有数值都在解集中．

、不等式解集的表示方法：

（ ）用不等式表示：                 

一般地，一个含有未知数的不等式有无数个解，它的解集是某个范围，这个范围可用一个最简单的不等

式 （或 ）， （或 ）的形式表示．

（ ）用数轴表示：                 

①解集与数轴的对应关系如图所示：

解集 用 点右边的点来表示，表示 的点画成空心圆圈．

解集 用 点左边的点来表示，表示 的点画成空心圆圈．

解集 用表示 的点和它右边的点来表示，表示 的点画成实心圆点．

解集 用表示 的点和它左边的点来表示，表示 的点画成实心圆点．

②用数轴表示不等式的解集时要“两定”：一是定边界点，二是定方向．

2. 不等式基本性质

 （ ）基本性质 ：     

不等式两边加（或减）同一个数（或式子），不等号的方向不变．

如果 ，那么 ．

（ ）基本性质 ：                                                

不等式两边乘（或除以）同一个正数，不等号的方向不变．

如果 ，并且 ，那么 （或 ）．

（ ）基本性质 ：                                                
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不等式两边乘（或除以）同一个负数，不等号的方向改变．

如果 ，并且 ，那么 （或 ）

3. 一元一次不等式

、一元一次不等式定义：

（ ）含有一个未知数，未知数的次数是 的不等式，叫做一元一次不等式．

（ ）一般式是 或 （ ）．

【方法】一元一次不等式满足的条件：

①不等式的两边都是整式；

②不等式中只含有一个未知数；

③未知数的次数是 ．

、一元一次不等式的解集：

一元一次不等式的所有解组成的集合叫做一元一次不等式的解集．

【注意】不等式的解集一般是一个取值范围，但有时候需要求未知数的某些特殊解，如求整数解、正整

数解、非负整数解，最大整数解等，解答这类问题的关键是明确解的特征．

4. 一元一次不等式组

含有相同未知数的几个一元一次不等式所组成的不等式组，叫做一元一次不等式组．

如 ， 是一元一次不等式组．

定义中的“几个”并没有确定个数，但必须是两个或两个以上．

【方法】判断一个不等式组是否为一元一次不等式组，要从以下两个方面考虑：

①组成不等式组的每一个不等式必须是一元一次不等式．

②整个不等式组中只含有一个未知数．

5. 一元一次不等式组的解集

（ ）一般地，几个一元一次不等式解集的公共部分，叫做由它们所组成的一元一次不等式组的解集．

（ ）找几个不等式的解集的公共部分的方法：

①先将几个不等式的解集在同一数轴上表示出来，然后找出它们重叠部分．

②当几个不等式的解集没有公共部分时，称这个不等式组无解（解集为空集）．

一元一次不等式组解集的四种基本类型              
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不等式组（ ） 图示 解集 口诀

同大取大

同小取小

大小小大中间找

无解 大大小小找不到

练习5

A. B. C. D.

62. 已知 ，下列结论正确的是（  ）．

【答案】C

【解析】A
选项：

B
选项：

C
选项：

D
选项：

左右两边同时加上同一个数，不等号方向不变，故错误．

不等式左右两边同时减去一个相同的数，不等号方向不变，

故错误．

不等式左右两边同时乘以同一个负数，不等号方向改变，故

正确．

不等式左右两边同时除以同一个正数，不等号方向不变，

故错误．

故选
C
.

【标注】【知识点】不等式的性质

A. B. C. D.

63. 若 ，且 ，则 的取值范围（  ）．

【答案】C

【解析】∵ ，且 ，

∴ ，即 ．
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【标注】【知识点】利用不等式性质解不等式

A. B.

C. D.

64. 若把不等式 的解集在数轴上表示出来，则正确的是（  ）．

【答案】A

【解析】 ，

，

．

故选： ．

【标注】【知识点】在数轴上表示不等式的解集

A. B. C. D.

65. 已知 ，若 ，则 的取值范围是（  ）．

【答案】C

【解析】根据已知条件可以求得 ，然后将 的值代入不等式 ，通过解该不等式

即可求得 的取值范围．

由 得，

，

∵ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】不等式的性质

【能力】运算能力

66. 某次“迎奥运”知识竞赛中共 道题，对于每一道题，答对得 分，答错或不答扣 分，选手至少

要答对（   ）道题，其得分才会不少于 分？
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A. B. C. D.

【答案】B

【解析】设答对 道，则答错或不答的题目有 个．

即 ，

去括号： ，

∴ ，

．

【标注】【知识点】一元一次不等式的实际应用

67. 若关于 的不等式 的解集是 ，则关于 的不等式 的解集

是            ．

【答案】

【解析】∵不等式 解集为

∴ 且

∴ ，

∴不等式 可整理为：

∴ ．

【标注】【知识点】由不等式（组）的解集求参数的范围

68. 已知关于 、 的方程组 的解 、 满足 ，则 的取值范围是            ．

【答案】

【解析】两式相加得 ， ，得 ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况

69. 若不等式组 只有 个整数解，则 的取值范围为            ．
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【答案】

【解析】由 得： ，有两个整数解．

∴ 或 ，

∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】由不等式（组）的整数解情况求参数范围

70. 已知关于 的不等式组 有四个整数解，则实数 的取值范围是            ．

【答案】

【解析】
，

解不等式①，得 ，

，

．

解不等式②，得 ，

，

∴该不等式组的解集为 ．

∵该不等式组有四个整数解，

∴四个整数解分别为 ， ， ， ，

∴ ，

解得 ．

【标注】【知识点】由不等式（组）的整数解情况求参数范围

①

②

71. 已知 ，且 ， ，则 的取值范围是            ．

【答案】

【解析】∵ ，

∴ ，

∵ ，
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∴ ，

∴ ，

又 ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

即 ．

【标注】【知识点】不等式的性质

【能力】运算能力

72. 若方程组 的解满足条件 ，则 的取值范围是            ．

【答案】

【解析】 ，

① ②得 ．

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】解一元一次不等式组

①
②

73. 已知实数 满足 ，若 的最大值为 ，最小值为 ，则

            ．

【答案】

【解析】 ，

由①得 ，

①

②
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，

．

由②得 ，

，

，

∴ ．

，

令 ， ，

∴ ， ．

当 时， ．

当 时， ．

当 时， ．

当 时， ．

当 时， ．

∴ 的最大值 ，最小值 ，

∴ ．

【标注】【知识点】解一元一次不等式组

74. 解不等式 ，并求出其最小整数解．

【答案】 ．

【解析】解不等式 ，

去分母， ，

去括号， ，

移项， ，

合并同类项， ，

可得， ，

故最小整数解为 ．

【标注】【知识点】解一元一次不等式

75. 解不等式组 ．
①

②
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

请结合题意填空，完成本题的解答．

解不等式①，得            ．

解不等式②，得            ．

把不等式①和②的解集在数轴上表示出来．

原不等式组的解集为            ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

画图见解析．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

移项， ，

合并同类项， ，

系数化为 ， ，

∴ ．

去分母， ，

移项， ，

合并同类项， ，

系数化为 ， ，

∴ ．

原不等式组的解集为 ．

【标注】【知识点】在数轴上表示不等式组的解集

（ 1 ）

（ 2 ）

76. 某学校为了庆祝校园艺术节，准备购买一批盆花布置校园．已知 盆 种花和 盆 种花一共需

元， 盆 种花和 盆 种花一共需 元．

求 盆 种花和 盒 种花的售价各是多少元？

学校准备购进这两种盆花共 盆，并且 种盆花的数量不超过 种盆花数量的 倍，请求出

种盆花的数量最多是多少？
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【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

盆 种花 元， 盆 种花 元．

种花最多购进 盆．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

设 盆 种花 元， 盆 种花 元，

由题意可知 ，

解得 ，

答： 盆 种花 元， 盆 种花 元．

设购进 种花 盆，则 种花为 盆，

由题意可得 ，

，

，

∵ 为正整数，

∴ ，

答： 种花最多购进 盆．

【标注】【知识点】二元一次方程组的数字问题

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

77. 某公司准备把 吨白砂糖运往 、 两地，用大、小两种货车共 辆，恰好能一次性装完这批白

砂糖，相关数据见下表：

  载重量 运往 地的费用 运往 地的费用

大车 吨/辆 元/辆 元/辆

小车 吨/辆 元/辆 元/辆

求大、小两种货车各用多少辆？

如果安排 辆货车前往 地，其中大车有 辆，其余货车前往 地，且运往 地的白砂糖不少

于 吨，

求 的取值范围．

请你设计出使总运费最少的货车调配方案，并求出最少总运费．

【答案】（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

大货车用 辆．小货车用 辆．

．

应安排 辆大车和 辆小车前往 地，安排 辆大车和 辆小车前往 地，最少运

费为 元．

【解析】（ 1 ）设大货车用 辆，则小货车用 辆，
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1

2

（ 2 ）

，

解得： ，

（辆），

答：大货车用 辆．小货车用 辆．

调往 地的大车有 辆，则到 地的小车有 辆，由题意得：

，

解得： ，

∵大车共有 辆，

∴ ．

设总运费为 元，

∵调往 地的大车有 辆，则到 地的小车有 辆，

∴到 的大车 辆，到 的小车有 辆，

，

，

．

又∵ 随 的增大而增大，

∴当 时， 最小．

当 时， ．

因此，应安排 辆大车和 辆小车前往 地，安排 辆大车和 辆小车前往 地，

最少运费为 元．

【标注】【知识点】一元一次方程与实际问题

【知识点】不等式组应用

【知识点】一次函数与实际问题

【能力】分析和解决问题能力

【能力】运算能力

（ 1 ）

（ 2 ）

78. 某电器商城销售 、 两种型号的电风扇，进价分别为 元、 元，下表是近两周的销售情况：

销售时段
销售数量

销售收入
种型号 种型号

第一周 台 台 元

第二周 台 台 元

求 、 两种型号的电风扇的销售单价．
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（ 3 ）

若商城准备用不多于 元的金额再采购这两种型号的电风扇共 台，求 种型号的电风扇

最多能采购多少台？

在（ ）的条件下，商城销售完这 台电风扇能否实现利润超过 元的目标？若能，请给出

相应的采购方案；若不能，请说明理由．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

、 两种型号的电风扇的销售单价分别为 元和 元．

最多采购 型号 台．

当购买 型号 台或 台时，可以实现利润超过 元．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

设 、 两种型号的电风扇的销售单价分别为 元， 元，

，

解得 ，

∴ 、 两种型号的电风扇的销售单价分别为 元和 元．

设 型号采购了 台，则 型号采购 台，

，

，

，

，

∵ 为整数，

∴最多采购 型号 台．

，

，

，

，

，

∵ ，

∴当 或 时，能实现利润超过 元．

∴当购买 型号 台或 台时，可以实现利润超过 元．

【标注】【知识点】不等式组的方案选择问题

79. 旭日商场销售 ， 两种品牌的钢琴，这两种钢琴的进价和售价如下表所示：

   

进价（万元/套）
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（ 1 ）

（ 2 ）

售价（万元/套）

该商场计划购进两种钢琴若干套，共需 万元，全部销售后可获毛利润 万元．（毛利润 （售价

进价） 销售量）

该商场计划购进 ， 两种品牌的钢琴各多少套？

通过市场调查，该商场决定在原计划的基础上，减少 种钢琴的购进数量，增加 种钢琴的购

进数量，已知 种钢琴增加的数量是 种钢琴减少数量的 倍，若用于购进这两种钢琴的总

资金不超过 万元，问 种钢琴购进数量至多减少多少套？

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

购进 种 套， 种 套．

种钢琴至多减少 套．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

设购进 种 套， 种 套，

，得 ．

购进 种 套， 种 套．

设 种钢琴减少 套， 种钢琴增加 套．

．

种钢琴至多减少 套．

【标注】【知识点】二元一次方程组的配套问题


